La formule U\'l donne alors:
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La comparaison de cette formule avec la
formule [40] nous convainc, en realité, quand

est indépendant de X; que le coefficient
multiple & priori de la corrélation est exactement
égal a la mesure H, ce a quoi on devait s'attendre.
" Les formules obtenues permettent de trouver
une expression plus simple pour 7o 1234 . . . .
En multipliant [32], terme par terme, avec X%,
en passant ensuite aux espérances mathématiques
et en prenant en considération [20] et [367], on
trouve aisement:
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Pour obtenir rp.1:3 . . . n, il faut diviser cette
expression par G5, C.-a.-d.:
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Mais nous venons de voir, quand X est
indépendant de e;, que
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Par consequent:

con = Pora + Pozre + Pwrezt ...+
Ir ﬁonron [47]
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La formule [48] est intéressante, en premier
lieu, par ce que sa partie droite est racine
carrée du numeérateur de la formule plus géne-
rale [39]. D’ailleurs, la formule [47] nous permet
d'établir avec plus de précision comment le
coefficient multiple de corrélation est construit
par les coefficients des différentes series du
systeme [14] et jusqu’a quelle mesure il change
quand on lintroduit dans telle ou telle série.
Watkins donne aux produits du type Bojro le
nom de ,coefficient of net determination® (coef-
ficient de la détermination nette) et a la gran-
deur 72123 . . . n — le nom de ,coefficient of
total détermination® (coefficient de la déter-
mination brute).

Il est trés curieux de constater que dans le
cas de corréiation entre trois séries, les formu-

“) A la page 135 de mon ouvrage wKorrelationsrech-
nung“ j'ai admis E (e xy (@) = 0, au lieu de E(e/x1)=0,
et j'ai obtenu par conséquent une formule de la liai-
son entre ro.1234 . . . n et Ro.1234 . . . 4 Un peu diffé-
rente. Je profite de 'occasion pour corriger cette erreur
qui, d'ailleurs, n'a’'eu aucune répercussion sur les autres
déductions de mon ouvrage.

ET CAUSALIT a]
les [39], |42] et [48), qui ont différents degrés
de communauté et qui, comme nous ['avons
vu, ne sont pas déduites des mémes principes,

aménent toutefois 4 des résultats identiques.
Vraiment, pour le cas de trois séries, X%,
X'V, X{®, nous obtenons

de la formule [39]:

foam + fan o
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de la formule [42]):

fo«12 .

H =V Pa2 + Pea + 2Pz Paa Mz
et enfin de la formule [48]:

fo.12 = \ jorz o + Pozr Moz
A laide de [22] toutes ces trois formules
se réduisent a la méme expression:
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Lorsque le nombre des séries du systeme [14]
est supérieur a 3, cette coincidence n'aura plus
lieu. Il parait toutefois que, dans ce cas aussi,
les résultats de toutes les trois formules ne
difféerent pas trop.

Nous avons fait ressortir plus haut que notre
systeme de formules opére toujours avec des
grandeurs a priori. Le coefficient de la corre-
lation multiple est également un coefficient a
priori. Si I'on veut trouver sa valeur empirique,
approchée, il est évident qu'il sera nécessaire
de remplacer tous les coefficients a priori de la
corrélation du type i (dont sont formés égale-
ment les coefficients du type [ figurant dans
[23]) par leurs valeurs approchées, calculées
d’aprés la formule [1].

Si nous désirons, comme cela a lieu fréquem-
ment en pratique, lors de l'application de la
méthode de la corrélation multiple, trouver
I'approximation empirique pour % qui, de son '
coté, n'est qu'une valeur approchée de x/%, nous
devons remplacer dans la formule [34] les écarts
des espérances mathématiques par les écarts
des moyennes arithmétiques correspondates. Si
nous désignons la moyenne arithmétique de la
série Ne O par My, celle da la serie Noi 1. par st
M, et, en général, celle de la série j par Mj et
les approximations empiriques des coefficients
de la régression du type & par le symbole
b, nous obtenons, au lieu de la formule [34],
celle qui suit: '

Xi — Mo = tlar (Xi—M)) + Ve (XB—Ma) + ...
+ Von (X" — Ma)

[49]
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En conclusion, nous allons examiner det

exemples. G
Premier exemple, Nous avons examing,

page 288 et suivantes, un cas simple, o

ctruction des séries Xi©, X/ et Xi® es






